
Análisis matemático II Tarea 1

Tarea 2 fecha de entrega 21 de septiembre 2018

1.-Sea (X,A) un espacio de medida. Si µ, υ son dos medidas en (X,A). Mostrar que para toda a, b ≥ 0
la función

ρ(A) = aµ(A) + bυ(A)

para A ∈ A es una medida.
2.-Sea (X,A, µ) un espacio de medida y sea F ∈ A. Mostar que si A ∈ A entonces µ(A ∩ F ). De�ne una
medida.
3.-Pruebe que si A y B son conjuntos Lebesgue medibles entonces

µ∗(A) + µ∗(B) = µ∗(A ∩B) + µ∗(A ∪B)

4.-Si {En} una sucesión arbitraria de conjuntos medibles y disjuntos, pruebe que

µ∗

( ∞⋃
i=1

Ei

)
=

∞∑
i=1

µ∗(Ei)

5.-Sea {En} una sucesión de conjuntos medibles. Pruebe que

a) Si En ⊆ En+1 para todo n y E =

∞⋃
n=1

En, entonces

µ∗(E) = ĺım
n→∞

µ∗(En)

b) Supongamos que µ∗(E1) es �nita. Si En+1 ⊆ En para toda n y E =

∞⋂
n=1

En entonces

µ∗(E) = ĺım
n→∞

µ∗(En)
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