funciones integrables, medida cero Tarea 2

Tarea 2 fecha de entrega 17 de febrero 2017

1.-Sea R = [a1,b1] X - -+ X [ap, by] un rectangulo en R™. Pruebe que:
(a) Si b; —a; < 0 parai=1,...,n entonces

d(R) < Vné

(b) Si z,y € R, entonces
|z —y| < d(R)

(c) Sizg € Ry r > d(R), entonces R C B,(xo)
2.- Pruebe que si A C R™ es un conjunto acotado, entonces existe un rectangulo R en R™ tal que A C R.
3.-Sea f: R C R™ — R acotada tal que f(z) >0, Va € R. SiV e > 0 existe una particion de R tal que

S(f,P)<e

entonces f es integrable sobre R y fR f=0
4.-Sea f : [a,b] — R una funcién continua dada por y = f(z), mostrar que el conjunto Imy tiene area
cero
5.-Demostrar que un intervalo [a,b] C R no tiene medida cero
6.-Probar que la recta real contenida en R2, tiene medida cero.
7.-Sea R = [a1,b1] X - - - X [an, by] un rectangulo en R™. Dado € > 0, pruebe que existen R;, Ry rectangulos
tales que
(a) Ry CInt(R) y m(R)—e<m(Ry)

(b) RCInt(R) y m(R2) <m(R)+e€
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