
Funciones Operaciones, Composición, Imagenes Directas e Inversas

Ejemplos de grá�cas de funciones

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por f(x) = x2

tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de una función par

tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de una función impar

tenemos la siguiente grá�ca

Facultad de Ciencias UNAM Prof. Esteban Rubén Hurtado Cruz

1



Funciones Operaciones, Composición, Imagenes Directas e Inversas

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por f(x) = bxc

Esta función se lee el mayor entero que es menor o igual a x, tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por f(x)=sgn (x)

Esta función se de�ne

f(x) =

−1 si x < 0
0 si x = 0
1 si x > 0

Se lee función signo de x, tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por f(x)=|x|

Esta función se de�ne

f(x) =

{
x si x ≥ 0
−x si x < 0

tenemos la siguiente grá�ca
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Trazar la grá�ca de f : R→ R de Dirichlet

Esta función se de�ne

f(x) =

{
1 si x ∈ Q
0 si x /∈ Q

tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por
1

1 + x2

tenemos la siguiente grá�ca

Trazar la grá�ca de f : R→ R dada por f(x) =

{
−2 si x ∈ [−6, 1]
x si x ∈ (1, 5]

tenemos la siguiente grá�ca
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Ejercicio Dada la grá�ca de la función f : R → R. ¾Como se ve la grá�ca de la función g : R → R?
dada por

g(x) = f(x) + c con c > 0

g(x) = f(x+ c)

g(x) = c · f(x)
g(x) = f(c · x)
g(x) = |f(x)|
g(x) = f(|x|)

g(x) = f

(
1

x

)
Solución Tenemos que

g(x) = f(x) + c con c > 0

g(x) = f(x+ c)
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g(x) = c · f(x)

g(x) = f(c · x)

g(x) = |f(x)|

Facultad de Ciencias UNAM Prof. Esteban Rubén Hurtado Cruz

5



Funciones Operaciones, Composición, Imagenes Directas e Inversas

g(x) = f(|x|)

g(x) = f

(
1

x

)
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Operaciones con funciones

De�nición 1. Dadas dos funciones f, g : A ⊆ R → B ⊆ R. Las funciones suma, diferencia, producto y

cociente se de�nen en el conjunto D(f)
⋂
d(g) como sigue:

f + g : (f + g)(x) = f(x) + g(x) ∀x ∈ A
⋂

B

f − g : (f − g)(x) = f(x)− g(x) ∀x ∈ A
⋂

B

f × g : (f × g)(x) = f(x)× g(x) ∀x ∈ A
⋂

B

f

g
:

f

g
(x) =

f(x)

g(x)
∀x ∈ A

⋂
B � g(x) 6= 0

Ejemplo Dadas las funciones f(x) y g(x) gra�car la función (f + g)(x)

Solución Tenemos la grá�ca

Ejemplo Dadas las funciones f(x) y g(x) gra�car la función (f · g)(x)

Solución Tenemos la grá�ca
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Ejemplo Tenemos las siguientes de�niciones

De�nición 2. Función Par

Una función f : X → Y se dice que es par si f(x) = f(−x) ∀x ∈ R

De�nición 3. Función Impar

Una función f : X → Y se dice que es impar si f(x) = −f(−x) ∀x ∈ R

1. Si f, g son funiones pares entonces f + g es una función par.

En efecto

(f + g)(x) = f(x) + g(x)

= f(−x) + g(−x)
= (f + g)(−x)

2. Si f, g son funiones impares entonces f + g es una función impar

En efecto

(f + g)(x) = f(x) + g(x)

= −f(−x)− g(−x)
= −(f + g)(−x)

3. Si f, g son funiones impares entonces f · g es una función par

En efecto

(f · g)(x) = f(x) · g(x)
= (−f(−x)) · (−g(−x))
= f(−x) · g(−x)
= f · g(−x)
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