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Resumen

Ultima tarea examen. Se entrega individual o en parejas.

Ejercicio 1. Demuestre que ℘ (ω)∩ INF=
{

a ⊆ω : a ∼ω
}

.

Ejercicio 2. Demuestre de manera directa que el Lema de Zorn implica el Teo-

rema de Buen Orden.

Ejercicio 3. Demuestre las siguientes afirmaciones.

Lema de Zorn implica que ∀z
(

z ∈ INF −→ z ∼ z×2
)

.

Lema de Zorn implica que ∀z
(

z ∈ INF −→ z ∼ z× z
)

.

Ejercicio 4. Demuestre las siguientes afirmaciones.

Si a,b ∈FIN, entonces a
b ∈FIN.

Si n,m ∈ω, n ∼ a y m ∼ b, entonces |ab| = m
n.

Ejercicio 5. Demuestre las siguientes afirmaciones.

a ∈ INF si y sólo si ∀n ∈ω (n ≺ a).

a es infinito según Dedekind1 si y sólo si ω4 a.

Si a ∈ INF y a es finito según Dedekind, entonces a no es bien ordenable.
HINT: Si s es bien ordenable e infinito, entonces domina a ω.

1
a es infinito según Dedekind si y sólo si es equipotente a alguno de sus subconjuntos propios.
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