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1. Aritmetizacién del Metalenguaje.
1.1 (2 pts.)
= Prueba que TERM es una relacién recursiva.

= Prueba que FORM es una relacion recursiva.

Usa recursion por curso de valores.

2. Operador p.
2.1 (1 pto.)
= Prueba que * es asociativa pero no conmutativa.
= Explica detalladamente que es lo que pasa si en la definicion de * se utiliza la funcién Id en lugar

de lg.

2.2 (1 pto.) Sean hi,...,h, : N — N funciones recursivas y Rj,...R,, € N" relaciones recursivas
ajenas dos a dos, tales que: |J; R; =N
Muestra que f es recursiva, donde f : N” — N esta definida de la siguiente manera.

m(¥) Si Ri(@)
ho(Z) Si Ra(¥
O S

2.3 (1 pto.) Muestra que el operador u preserva representabilidad de funciones recursivas en AP.

3. Aritmética de Peano.

3.1 (2 pts.) Prueba los siguientes enunciados.

» Para cualquier nimero natural n.
Fapzr<n +— z=0V --- Vx=n

» Para cualquier nimero natural n > 0 y cualquier formula bien formada c.
FapVa(z <n — a(z)) +— a0) & a(l) -+ a(z—1)

Usa induccién sobre n en el metalenguaje.



4. Random

4.1 (1 pto.) Demuestra que toda relacién recursiva es expresable en AP.

4.2 (1 pto.) Sea T una teoria en un lenguaje de primer orden .%; tal que {co, fs} C -Z;. Decimos que
T es w-consistente si para toda formula ¢ € £}, si Fr —p(R) para cualquier imero natural n, entonces
no es el caso que Fr Jzp(x).

Muestra que si T' es w-consistente, entonces T es concistente.

4.3 (2 pts.) Sea T una teoria en un lenguaje de primer orden .Z; tal que {co, fs} C -%Z;. Decimos que T es
w-completa si para toda formula ¢ € £}, si ¢ € T para cualquier niimero natural n, entonces Vap(x) € T.

Muestra que si 1" es una teoria w-concistente y w-completa en Zap y si AP C T, entonces T' = Th(MN).



