Logica Matematica II

Tarea-Examen [

4 de marzo de 2015

1. Sean A €V, ac gpl.

a) Pruebe que si para toda asignacion s : VAR — A, 2 = afs|, entonces A = Vza.

b) Pruebe que si para alguna asignacion s : VAR — A, 2 |= «s], entonces ™A =
Jza.

2. Consederemos p = {R} con R un simbolo relacional de aridad 2, n. = (IN, <) una
p-interpretacion y el soguiente conjunto de p-enunciados:

a) ZF, = VaVy[Vu(R(w,z) <> R(w,y)) — = =~ y]

b) ZF, = xvVw(-R(w, z))

¢) ZF3 = VaVy3Yw[R(w, z) < (w =z Vw = y)]

d) ZFy = Vz3Vw[R(w, z) < Jy(R(w,y) & R(y,z))]

Determine si para cada i € {1,2,3,4} se tiene, o no, que

n< E ZF;
Hagan el uso de la definicion de satisfaccion de Tarski EXPLICITO.

3. Di si las siguientes féormulas son o no universalmente validas, si lo son da una prueba
de ello, si no, una estructura y una asignaciéon donde no se cumpla (un contraejemplo).

a) Sea ¢(z) € £}y (¢(x))i = ¢(y). Vop(x) = Vye(y)
b) Vavyp(z,y) — Yr(o(z,y))Y

c) Yrp — Jdzp

Jx3yy — Jydzy
1) 3z[p(z) = Yap(z)]

4. Considere la siguiente relaciéon entre enunciados. Dadas ¢, € oiﬂp() decimos que

)
)
)
d) YaVzyp — Vo
€)
) 3

pr~psyss Fper i

a) Pruebe que dicha relacion es de equivalencia.



b) Sea [¢p] ={a € 92”;) : ¢ ~ a}. Definimos que para cualesquiera 3, € 92”;)

[B] < [7] syss F B —~

Pruebe que dicho orden esta bien definido, es decir, no depende de los represen-
tantes. También pruebe que es un orden parcial.

5. Pruebe que si a, f € .Z,, F 3. Asi

F B+ asyss Fa



